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Exercice 1 Trouvez le polynéme minimal sur Q des éléments suivants :

27

2v3, V245, e

Exercice 2 Soient K C L une extension de corps et o, € L. Montrez que « et S sont
algébriques sur K si et seulement si o + 8 et of sont algébriques sur K.

Exercice 3 Soit ¢ €]0, 27[ une nombre réel tel que € est transcendant. Montrez que ¢%#/3
n’est pas constructible a la régle et au compas a partir de M = {0, 1, e"?}.

Exercice 4 Soit K C F une extension de corps et a € F un élément algébrique. Soit K[a| C F
lanneau engendré par K et « et soit K(«) C F le corps engendré par K et o. On considére
I’homomorphisme d’anneaux suivant :

o K[t] — F
1. L’application ® est-elle injective 7

2. Montrez qu’il existe un polynéme unitaire f € K[t] tel que K[t]/(f) = Kla].
(Ce polynome f est appelé polynéme minimal de o sur K.)

3. Montrez que (f) est premier, donc maximal et donc que f est irréductible.

4. Montrez que K|o] = K(«).



